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CONNEXIONS MEROMORPHES SUR P!

Définition
Une connexion méromorphe (V, E, D) sur P! est la donnée de :

+ un fibré vectoriel holomorphe E — P!,
+ un morphisme C-linéaire V: £ — £ ® QY(D)

ou D est un diviseur effectif de P! appelé diviseur polaire.
Regle de Leibnitz
V(fo) =df -0+ fVo

Attention
Pour cet exposé on aura toujours rk(E) = 2.
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CONNEXIONS MEROMORPHES SUR P!

Définition
Une connexion méromorphe (V, E, D) sur P! est la donnée de :

+ un fibré vectoriel holomorphe E — P!,
« un morphisme C-linéaire V: & — £ ® Q(D) (+ Leibnitz)

Condition de recollement
Puisque {Uy, U~} est toujours un recouvrement de trivialisation
pour E,

Q0 = 8500 * Poo * 80,00 + 8000 * 480,00
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TRASFORMATION DE JAUGE MEROMORPHE

Exemple
On considére la suivant transformation de jauge méromorphe
exprimé dans la coordonnée x € U,.

w w 9
L1 12 est la suivante :
w1,2 W1,2

1 =1l
1 0 (01J aq’z 1 0 %_ 1 0 O 0
dx =3
0 35/ \wi2 wiz)\0 ) \0 5/ \0 -Gy

wl 1 (x - q)wl 2
d .
(x g 2.1 4 3

Son action sur une matrice Q = (
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CONNEXIONS DU TYPE PV

Définition

Connexions méromorphes (V, E, D) telles que
* rk(E) = 2.
* D™ = [0] + 2[1] + [o0]

Attention

Le diviseur polaire D™" est choisi minimal dans la classe
d’équivalence de (V,E, D).

Conséquence

Dans D™ ils apparaissent seulement les poles avec monodromie
non triviale et avec rang de Poincaré minimale.
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FORME NORMALE

Forme normale sur ¢ @ ¢&/(2) (Diarra, Loray 2019)

door—an (0 1) dx (0 -1y a0 1) dx
0 0 t) (x—1)? 0 k1 )x—1 0 —ko/ x

I 00 xdx + 00 dx I 00 dx

Koo 0 p —1)x—q \K 0) 7

Données spectrales résiduelles
On fixe un ensemble "générique”

O := {Ko, K1, koo } CC

bien défini a décalages d’entiers pré.
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INTERPRETATION GEOMETRIQUE DE t ET g

Courbe rationnelle irréguliere

Pl = T P!
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ESPACE DES MODULES

Proposition
[(V,E,D)] du type PV "générique" <= une courbe rationnelle
irréguliére et p € C.

Espace des modules des courbes rationnelles irréguliers M

M= {q e P!\ {0,1,00); t€ T1P1\{0}}.

Espace des Modules des connexions PV

Cong 2 M x C
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L’ESPACE DES MODULES M
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ESPACE DES MODULES DES CONIQUES

Smooth conic Singular conics
corresponding

to the point P
Espace des Modules des telles coniques lisses

P2\ (@,R,El) ~ M
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ECLATEMENT DE A
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ECLATEMENT DE B,CETL
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COMPACTIFICATION M
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COURBE UNIVERSELLE
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COMPACTIFICATION Cony)

Extension du Fibré en Droites (M., 2025)
Le fibré trivial M x C s’étends a

ﬁﬂ(zcgo + B B® 4 AO).

En plus il est triviale sur Q°, Q= et Q' U A..
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COMPACTIFICATION Cony)

4 ¢

A,

\

\

Compactification ¢on{ (M., 2025)

- Compactification ﬁﬂ(ZQo + B9, — BX + Ao),

- Eclatement des sections en verte.
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